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Kurva y = f(z) roterar kring y-axeln. Vi kommer att vélja en punkt x pa kurvan och rékna volym av tva
relaterade cylindrar. Cylindrarna stracker sig fran markplanet till sjdlva kurvan. Se bild:

Vi berdknar volymdifferensen for tva cylindrar till forsta
ordningen i dz.

Yttre cylinder: Vy = 7 (2 + dx)” f(z).

Inre cylinder: Vi = mwa? f(x).

Notera: Man tar samma f(x) i bada fall eftersom
annars ger differensen inte ett r6r med rak topp.
dV =V, — Vi =27z f(x) dx. Dérefter fas

b
14 :/ 2rx f(z) dx

Den graa rektangeln forestéller rorets vigg, som ska tdnkas ga runt y-axeln och bilda sjélva roret. Bilden
visar ett bidrag till den nedre Riemannsumman, som ger ldgre volym &n integralen. Ett motsvarande ror
ovanfor kurvan finns, som bidrar till Riemannsumman med stérre volym &n integralen. Da dx — 0, har
Riemannsummorna samma gransvérde, vilket blir virdet av volymintegralen.



