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Uppgift 11.13

Man onskar ersidtta funktionen f(z) =1In (1 — :c2) med sitt McLaurinpolynom p4(z). Ange polynomet och
uppskatta hur mycket f(z) maximalt skiljer sig fran ps(z) da |z < 1.
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Fran boken kdnner vi till In(1 +z) = = — §x2 + gws - Z:v4 + 2°B(z). Darmed blir det

1
In(1 —2?%) = —2? - 3 (—x2)2 + Rg(z). Dessutom vet vi att ps(z) = pa(x), s& vi kan skriva ps(z) = ps(x) =
6

—2% 4 12 samt att Rg(z) = % (In(1 — CQ))(G), for nagot tal 0 < ¢ < z. Storsta virdet som Rg(z) kan ténkas

ha d4 |z| < 1 &r 0.00024. Det riktiga felet dr aningen lagre &n sa, kring 0.0001.

Uppgift 11.18

COS

Finn McLaurinutveckling av ordning 4 for f(z) = €

2 4
Vi analyserar sammansittningen f(t) = €' med t = cosz. cosz =1— > + 5—4 + 2°B(z). Enklare #n
22 | 24 ) 22 gt ;
att anvinda en standardprocedur #r att rikna e = el= T+ +2’B@) = ¢ . o~ F+E+e°B@) Vi ygvecklar
22 ot 6p 2 2t 1 2zt 2
sista biten som: e~z T3t B@) —1 4 (—2 + o1 + x6B(m)) + 3 (—2 + 5 + xGB(x)) +2°By (z). Det

61‘2 61‘4

blir e°°% = ¢ — - + e + 2°B; ().

Uppgift 11.24a

1
Berdkna gransvérdet lim T 2.
=1 \zx—1 Inz

Vi goér substitutionen x = 1 4 ¢. Problemet skrivs om till

(14t 1 . 1 1 CI(14t)—t\
1 - —lim (14> —— ) =1+1lim | Y= %) vin
ﬂ%( t 1n(1—|—t)> ﬂ%( T3 ln(1+t)> +t5%( tin(1+1) > Vi har att

In(l+t)—t t—L +63B(t)—t 1
n(l+¢) = 2 +2 () — ——. Svar: —.
tin(1 +t) t(t—% +3B(t) 2 2

Uppgift 11.31a, 11.32a
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Ange summan av serierna E — samt E I
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Indexnamn spelar ingen storre roll. Vi har att exponentialfunktionen uppfyller ¢* = Z — som konvergerar
n!

n=0
o 27 o 3"
for alla reella x. Speciellt blir det e? = Z - och e = Z — -
= nl = nl

Uppgift 11.39
t

cost
Vi behdver inte kunna 16sa en primitiv av f. Vi behdver bara f(0) = 0, samt f'(x), f”(z) vid z = 0.
2

x 1 xrsinx x
Analysens huvudsats ger att f'(x) = och vidare att f”(z) = 5— Vi far da pa(z) = —-.
Ccos X CcoST  COS*x 2

Bestém McLaurinpolynom ps(z) av ordning tva till f(z) = /
0




